
เวกเตอร์ 
 
4.1 เวกเตอร์ในแง่ท่ีเป็นภาพ 
4.1.1 ลักษณะของเวกเตอร์ 
        จุด A เรียกว่า จุดเร่ิมต้น 
        จุด B เรียกว่า จุดสิน้สุด 
 
ถ้าให้ A และ B เป็นจุดในระนาบ ถ้าเราต้องการศึกษาทัง้ขนาดและทิศทางของ AB ส่ิงที่เราศึกษา
นัน้ เรียกว่า เวกเตอร์  
 
4.1.2 การเท่ากนัของเวกเตอร์ 
 เวกเตอร์สองเวกเตอร์จะเท่ากนั ก็ต่อเม่ือ เวกเตอร์ทัง้สองมีขนาดเท่ากนัและและมีทิศทาง
เดียวกนั 
 
 
 
จากภาพ เวกเตอร์ทัง้ส่ีมีต่างก็เป็นเวกเตอร์ที่เท่ากนั สามารถน าไปใช้แทนกนัได้  
 ถ้าสังเกตให้ดีจะพบว่า เวกเตอร์ที่เท่ากนัไม่จ าเป็นต้องมีจุดเร่ิมต้นเป็นจุดเดียวกัน ขอให้มี
ทิศทางเดียวกนั และขนาดเท่ากนั 
 
4.1.3 การบวก ลบ เวกเตอร์ 
 u+v  คือ เวกเตอร์ที่เกิดจากการน าเวกเตอร์ u และ v มาต่อกนั โดยที่จุดเร่ิมต้นของ v อยู่ที่
จุดสิน้สุดของ u และเวกเตอร์ u+v  จะมีจุดเร่ิมต้นของ u  และจุดสิน้สุดอยู่ที่จดสิน้สุดของ v 
 
 
 
  การบวกเวกเตอร์     การลบเวกเตอร์ 
 การลบเวกเตอร์ เวกเตอร์ที่เป็นผลลบก็คือ เวกเตอร์ที่อยู่ตรงข้ามกบัมุมที่เกิดจาก u  กบั v 
ซึ่งมีจุดเร่ิมต้นร่วมกนั 
 
4.2 เวกเตอร์ในแง่สัญลักษณ์ 
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4.2.1 เวกเตอร์หนึ่งหน่วย 
 เวกเตอร์หนึ่งหน่วย คือ เวกเตอร์ที่มีความยาวหรือขนาดเท่ากบัหนึ่งหน่วย 

เวกเตอร์หนึ่งหน่วยที่มีทิศทางตามแกน x เราใช้สัญลักษณ์ i แทนเวกเตอร์ดงักล่าว 
เวกเตอร์หนึ่งหน่วยที่มีทิศทางตามแกน y เราใช้สัญลักษณ์ j แทนเวกเตอร์ดงักล่าว 
 
 
 
 
 

กรณีที่มีตวัเลขหน้าเวกเตอร์หน่วย เช่น 3i หมายถึง เวกเตอร์มีขนาด 3 หน่วยหรือ 3 เท่าของ
เวกเตอร์หน่วยที่มีทิศตามแนวแกน x 
 
4.3 เวกเตอร์ในระบบพิกัดฉาก 

 เราจะสร้างเวกเตอร์ในระบบพิกดัฉากในรูปของเวกเตอร์ i กบั j 
4.3.1 ถ้าเวกเตอร์มีจุดเร่ิมต้นอยู่ที่จุดก าเนิดและสิน้สุดที่ (a,b) 

 

 
 
จะได้เวกเตอร์ jbiaABBOAO


  

 
 
 
 
 
4.3.2 ถ้าเวกเตอร์ดงักล่าวมีจุดเร่ิมต้นที่ไม่ใช่จุดก าเนิด 
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    jbdiacQRRPQP


   
 
ตวัอย่าง หาเวกเตอร์จากจุด P(2,1) ไปยงัจุด Q(5,6) 
 

     jijiQRRPQP


531625    
 
4.4  ขนาดของเวกเตอร์ 

 ถ้าให้ jbiaA


  เป็นเวกเตอร์ในระนาบ ขนาดของเวกเตอร์ A


 เขียนแทนด้วย A


  

โดยที่ 

   22 baA 


 

 
ตัวอย่าง ถ้า jiA


43    

 ขนาดของเวกเตอร์ A


 =  52543 22 A


 

 
4.5 การหาเวกเตอร์หน่ึงหน่วยของเวกเตอร์ใดๆ 
 ถ้าให้ jbiaA


  เวกเตอร์หนึ่งหน่วยของเวกเตอร์ A


 หาได้จาก 

  เวกเตอร์หนึ่งหน่วยของ 
A

A
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ตัวอย่าง  jiA
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4.6 การเท่ากันของเวกเตอร์  



 

 ถ้า jbiaA


  และ jdicB


  
   BA


   ก็ต่อเม่ือ  ca   และ db   

 
4.7 การบวกและลบเวกเตอร์ 

 ถ้า jbiaA


  และ jdicB


  
   

     

   jdbicaBA

jdbicaBA






  

 
4.8 การคูณเวกเตอร์ 
4.8.1 การคูณเวกเตอร์กบัปริมาณสเกลาร์ 
 ถ้า jbiaA


   ,    jdicB


   และ k เป็นค่าคงที่ใดๆ ที่เป็นปริมาณสเกลาร์ 

     jkbikajbiakAk


  
     BkAkBAk


  

 
4.8.2 การคูณเวกเตอร์กบัเวกเตอร์ 
 4.8.2.1 ผลคูณสเกลาร์ (scalar product) หรือ dot product 

  ถ้า jbiaA


  และ jdicB


  
ผลคูณสเกลาร์ หาได้จาก 

  bdacBA 


 หรือ cosBABA


  

โดย   คือมุมระหว่างเวกเตอร์ A

 กบัเวกเตอร์ B


 

ตวัอย่าง  ให้ jiA


42   และ  jiB


26    หามุม   ระหว่าง A

 กบัเวกเตอร์ B
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 2042 22 A  และ 4026 22 B
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 4.8.2.2 ผลคูณเวกเตอร์ (vector product) หรือ cross product 



   ถ้า jbiaA


  และ jdicB


  
ขนาดของผลคูณ เวกเตอร์หาได้จาก 
   sinBABXA


  

 
 
 


